13 februarie 2010
Clasa a XII-a

Barem de evaluare

Olimpiada de Matematica —etapa locala- Galati

¢ Pentru orice solutie corecta, chiar daca este diferita de cea din barem, se acorda
punctajul maxim corespunzator.
¢ Nu se acorda fractiuni de punct, dar se pot acorda punctaje intermediare pentru
rezolviri partiale, in limitele punctajului indicat in barem.

Nr.
problemei

Solutie, rezolvare

Punctayj

Relatia din ipotezd < x'yz—x-y: yz-x—y-x ,Vx,ye A(%).

2p

In (*) substituim pe y cu -y si conform regulilor de calcul intr-un inel
obtinem x- y2 +x-y= y2 X+ y-x,Vx,ye A(C**).

2p

Din (*),(**) si regulile de calcul intr-un grup se obfine x-y=y-x,Vx,ye A

3p

Compunerea functiilor este lege de compozitie interna pe multimea F
deoarece (f o g), (x)=1"(g (x)) -g’(x)€ G pentru ca produsul a doua
elemente din G apartine tot lui G . Compunerea functiilor este , in general,
asociativa, iar functia identicd 1p : R = R,1p (x) =x, (V) xe R este din

multimea F si este element neutru in raport cu operatia de compunere a
functiilor.

3p

Cum functia f”:R — R are proprietatea lui Darboux, atunci

f(x)>0, (V)xe Rsauf’(x)<0, (V)xe R=

= f este strict monotond = f este injectiva. Functia f este si surjectiva,
rezultd ca f este bijectiva, deci inversabila.

Cum derivata functiei f nu se anuleaza atunci f ! este derivabila si pentru
fiecare y,

(f_l)’( :;e G , deoarece f'(f_l(y))e G:;e G

D () (')

este grup.

Avem ca 2'x3+9-x2+17-x+12=(2'x+3)'(x2+3'x+3)+2'x+3.
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In concluzie, lim f
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